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Nuestra intencién es analizar dindamicas de clase
centradas en la conversacién y la comunicacion.
Especialmente nos interesamos por actividades
ricas que podemos proponer para generar este
ambiente de clase y sobre las preguntas que po-
demos formular a los alumnos durante la ejecu-
cién y discusion de estas actividades para fomen-
tar conversaciones que les permitan construir
nuevos conocimientos y los inviten a comunicar
sus razonamientos.

Tal como comentabamos en la duodécima en-
trega de esta seccién queremos introducir una
pequeiia variante a los articulos en que hasta ahora
centrabamos en un contenido (Medida, Probabi-
lidad, Divisibilidad, Calculo, Geomettia plana, etc)
para pasar a articularlos en relacion al andlisis de
un conjunto de tareas ricas que podemos propo-
ner para generar un ambiente de clase centrado
en la comunicacion, en la construccioén del cono-
cimiento a partir de la voz de los alumnos.

Como propone Afzal Ahmed en su libro Betzer
Mathematies: A Curriculum Develgpment Study, enten-
demos por tareas ricas aquellas que en un inicio
son accesibles a todos los alumnos pero permiten
plantear nuevos retos a partir del enunciado inicial.
Aquellas que invitan a los alumnos a tomar deci-
siones, a que especulen, que formulen hipotesis,
que justifiquen, que expliquen, que reflexionen,



que interpreten..., tareas que
promueven el debate y la comu-
nicacion, alentando preguntas del
tipo: ¢qué pasaria si...?

En esta entrega, analizaremos
una serie de actividades que po-
demos proponer para trabajar la
automatizacion de las tablas de multiplicar.

El enfoque clasico de la presentacion de la
multiplicacién se centra principalmente en la
suma iterada. Complementar esta vision de la
multiplicacién planteando situaciones que impli-
quen al modelo rectangular proporciona a los
alumnos una estructura que les acerca a las pro-
piedades de esta operacién. Por ejemplo, si pedi-
mos a los alumnos que cuenten cuantos botones
hay en la figura 1, utilizaran de manera natural la
propiedad conmutativa (algunos de ellos contaran
4 veces 14 y otros 14 veces 4) o la distributiva
para deducir, a partir de resultados conocidos,
resultados desconocidos o de los que no se esta
completamente seguro (en este caso podtia ser
que para calcular 14X 4 hicieran 10x4+4x4).

14

Figura 1

El ejemplo anterior pone de manifiesto la im-
portancia de saber elegir contextos adecuados
que ayuden a los alumnos a plantear sus deduc-
ciones. El modelo rectangular de la multiplicacion
invita al descubrimiento y uso de las propiedades
que se formalizaran m4s adelante o incluso en
Otro curso.

Construccion y presentacion
de las tablas

Una idea muy extendida es empezar a trabajar la
multiplicacién en el primer ciclo de primaria pre-
sentado situaciones relacionadas con la tabla del

2 (a partir de la idea de doble), del 5 (a partir del

conteo de cinco en cinco) y la
del 10 (a partir de las decenas).
En el segundo ciclo, y una vez
recordadas las tablas anteriores,
la siguiente tabla a aprender po-
dria ser ser la del 4 o la del 8.
Para ello, en lugar de atacar di-
rectamente la memorizacién, parece mas indicado
hacetlo a partir de una situacién que nos con-
duzca a la construccién de la tabla en cuestion.
Por ejemplo, podemos proponer la situacion:

En una mesa caben ocho personas. ¢ Cudntas per-
sonas cabenen 2, 3, 5,6, 10,9, 8, 7 0 12 de estas
mesas?

Y acompafiarla de preguntas, como:

éCudles de estos resultados ya conocemos? ¢Qué
resultados podemos deducir a partir de los que ya
sabemos?

Realizada esta actividad por grupos, podemos
recoger en una lista las distintas estrategias usadas
por los alumnos. Como, por ejemplo, que en dos
mesas caben 2X8=16 personas, un resultado ya
conocido a partir del calculo del doble del 8; que
en tres mesas, caben 2x8 y 8 personas mas; que
en 10 mesas caben 80 personas y, por tanto, en 5
mesas caben la mitad, etc. Al final de esta activi-
dad presentarfamos la tabla del 8 en un mural
(1x8=8, 2x8=10, ctc.) y a partir de aqui empe-
zaria el proceso de memorizacion de la tabla.

El proceso anterior implica una reflexién so-
bre el tiempo empleado y el orden en la presen-
tacion y memorizacion de las tablas. No se trata
de aprender de memoria las tablas para poder
resolver problemas, sino de establecer relaciones
para aprender la tablas mientras se resuelven pro-
blemas, ya que deducir un resultado desconocido
de una tabla es un problema en si mismo.

En este mismo sentido vale la pena comentar
que construir la tabla del 1 o del 0 no cumple los
objetivos de resolucion de un problema antes
mencionado. La tabla del 1 responde a una tri-
vialidad: 1 vez 5 es 5, 1 vez 8 es 8, etc. Mas atn
lo hace la tabla del 0. Son tablas que tienen sen-
tido unicamente en relacién a formalidades ma-
tematicas y es por eso que sugerimos que la tabla
del 0 ni tan siquiera se mencione y que la tabla



del 1 se presente sin darle mayor relevancia, aun-
que si estando alerta para despejar creencias erré-
neas que muestran algunos alumnos en el sentido
de que el resultado de una operaciéon no que
tiene que ser necesariamente distinto de los nd-
meros de partida (no es de extrafiar que encon-
tremos errores en algoritmos debidos a que para
algun alumno el resultado de 7X 1 sea 8 o que el
de 6x0 sea 6).

Como reflexién final, y desde la dptica de
construir las tablas utilizando propiedades y re-
lacionando hechos, setia interesante alargar su
memorizacion hasta la tabla del 12. Mediante la
utilizacién de la propiedad distributiva, el alumno
puede deducir el resultado de 7X12 a partir de
los de 7x10 y de 7%2). Vale la pena decir que
las tablas las memorizamos hasta el 10 o el 12,
pero son infinitas y estan formadas por todos
los multiplos de un nimero.

Memorizacion de las tablas

Un ejemplo de la importancia del orden en el
que se deducen los resultados de una tabla lo te-
nemos en la genial presentaciéon que se muestra
en el video La tabla del 17 en 10 minutos'. En
ella, Jill Mansergh conduce a un auditorio de
maestros a la construccién de la tabla del 17 sin
que la secuencia de los productos sea del 1 al 10,
sino que los invita a ir de un producto a otro si-
guiendo un camino guiado por la deduccién y
que describimos a continuacion.

Calcula 2Xx17 = 34 asociando el resultado al
doble de 17. De igual manera obtiene los resulta-
dos de 4x17 y 8x17: 68 (el doble de 34) y 136
(el doble de 68). Sigue con 3x17 = 51, obteniendo
este resultado de otros -
ya conocidos como
2x17+17 o, lo que en
este caso es mas facil,
4X17-17.

A partir de aqui cal-
cula 6x17 =102 (el do-

153 (3 x17+6%x17 o Ixt= | 1x2=2 | 1x3=3 | ix4=4 | 1x5:5
10x17-17).

8x8=64 | 8x9=72
7x7=49 | 7x8=56 | 7x9=63
6x6=36 | 6x7=42 | 6x8=48 | 6x9=54
5x5=25 | 5x6=30 | 5x7=35 | 5x8=40 | 5x9=45
4x4=16 | 4x5=20 | 4x6=24 | 4x7-28 | 4x8=32 | 4x9=36

3x3=9 | 3x4=12 | 3x5=15 | 3x6=18 | 3x7=21 | 3x8=24 | 3x9=27

ble de 3x 17) v Ix17 = 2x2=4 | 2x3=6 | 2x4=8 | 2x5=10 | 2x6=12 | 2x7=14 | 2x8=16 | 2x9=18

Para 7x17 recurre a OX17+1x17 =
=102+17 = 119. Y para 5x17 calcula la mitad
de 10x17, que es 85. Aunque también podria
calcular 2x17+3x17.

Queremos destacar que el orden y las rela-
ciones de los productos presentados no sélo per-
sigue la construccion de la tabla, sino que ofrece
una pauta para la memorizacién centrada en el
binomio hechos conocidos/hechos derivados.
Aunque atn se promueve en algunos centros la
memorizacién de las tablas cantando o recitando
los resultados de forma ordenada, cabe pregun-
tarse por qué se hace esto si el objetivo final es
que se las sepan saltadas. Viendo ese video uno
se pregunta como actualmente puede seguir plan-
teandose que el inicio de la memorizacién de
una tabla no empiece por la pregunta: jcuales
son los resultados que ya sabéis?.

Sien una clase las tablas se han presentado si-
guiendo un orden creciente: primero la tabla del
1,luego la del 2, etc., en el momento de presentar
la tabla del 6 los alumnos soélo deben aprender
cuatro resultados nuevos 6X06, 7X6, 8X6y 9X6
(o siete si extendemos las tablas hasta el duodé-
cimo mdultiplo). En cada nueva tabla la cantidad
de hechos a memorizar es menor y esta idea es
importante explicitarla delante de los alumnos.

Un grafico como el de la figura 2 en el que se
han «recortado» los productos ya estudiados
puede ser de gran ayuda, ya que, por una patte,
les muestra, de manera clara, los productos «nue-
vos» que deben estudiar y, por otra, puede utili-
zarse como control en el que el alumno va pin-
tado o marcando con un adhesivo los productos
que memoriza.

Para ello es imprescindible haber trabajado el
modelo rectangular de la multiplicacién y haber

9x9
8x8 | 8x9
7x7 | 7x8 | 7x9
6x6 | 6X7 | 6x8 | 6x9
5x5 | bx6 | 5x7 | 5x8 | 5x9
4x4 | 4x5 | 4x6 | 4x7 | 4x8 | 4x9
3x3 | 3x4 | 3x5 | 3x6 | 3x7 | 3x8 | 3x9

2x2 | 2x3 | 2x4 | 2x5 | 2x6 | 2x7 | 2x8 | 2x9
1x8=8 | 1x9:9 || 1x1 | 1x2 | 1x3 | 1x4 | 1x5 | 1x6 | 1x7 | 1x8 | 1x9

Figura 2



interiorizado que 5X6 y 6X5 tienen el mismo
resultado. Una buena manera de averiguarlo es
preguntar: scuanto da 6X5?, jpor qué no esta
este producto en el grafico de la figura 2?

En el caso de presentar las tablas siguiendo
un orden que facilite los procesos de deduccién
(por ejemplo, primero la tabla del 2, después la
del 10, 1a del 5, la de 4, etc.) el grafico que debe-
rfan usar para el control serfa como el de la figura
3. En este caso el proceso de colorear los pro-
ductos conocidos es el mismo, pero con la dife-
rencia de que la utilizacion de la propiedad con-
mutativa como ahorro se reconoce en que los
alumnos al pintar 5X3 como memorizado, tam-
bién deberfan pintar 3X5. No se trata de decir a
los alumnos que deben colorear los dos resulta-
dos, sino que podemos evaluar el progreso de
los alumnos segun si pintan los dos o no.

Conviene también tener presente que hay
productos que son mas dificiles de recordar que
otros. Un articulo del periddico The Guardian
titulado ¢Qué tabla es la mas dificil para los ni-
flos?? presenta un estudio en el que se constata
que, por un lado, 6 X8 y 8 X6 son las mas com-
plicadas (jen su muestra sélo hay un 40% de
aciertos!) y, por otro, que el porcentaje de aciet-

tos en el resultado de 6 X8 es distinto que el de
8X0.

Ix1 | 1x2 | 1x3 | 1x4 | 1x5 | 1x6 | 1x7 | 1x8 | 1x9

2x1 | 2x2 | 2x3 | 2x4 | 2x5 | 2x6 | 2x7 | 2x8 | 2x9

3x1 | 3x2 | 3x3 | 3x4 | 3x5 | 3x6 | 3x7 | 3x8 | 3x9

4x1 | 4x2 | 4x3 | 4x4 | 4x5 | 4x6 | 4x7 | 4x8 | 4x9

5x1 B5x2  5x3 | 5x4  5x5 5x6 | 5x7 | 5x8 | 5x9

6x1 | 6x2 | 6x3 | 6x4 | 6xX5 | 6x6 | 6X7 | 6x8 | 6X9

7x1 | 7x2 | 7x3 | 7x4 | 7x5 | 7x6 | 7x7 | 7x8 | 7x9

8x1 | 8x2 | 8x3 | 8x4 | 8x5 | Bx6 | 8x7 | 8x8 | 8x9

9x1 | 9x2 | 9x3 | 9x4 | 9x5 | 9x6 | 9x7 | 9x8 | 9x9

Figura 3

Actividades ricas para practicar
las tablas

A continuacién presentaremos unos cuantos
ejemplos de actividades relacionadas con este
tema en las que buscamos ir un poco mas alld de
practicar las tablas.

Persistencia multiplicativa

La primera actividad ya la habifamos analizado
en un articulo anterior de esta seccién titulado
«Reflexionar antes de calculat» (Suma, 80). Se
trata de clasificar los numeros de dos cifras segin
su persistencia multiplicativa, o sea, segun la can-
tidad de pasos que necesite el producto de sus
cifras para llegar a un nimero menor que 10.
Por ejemplo, el ndmero 23 tiene persistencia
1 (2x3=6 ya es un numero menor que 10), el 27
tiene persistencia 2 (2X7=14 y 1x4=0), el 78
tiene persistencia 3 (7X8=56, 5x6=30y 3x0=0).
Si pedimos a los alumnos que sobre una tabla,
en la que aparecen escritos todos los nimeros
de dos cifras, pinten de un mismo color todos
los nimeros que tienen la misma persistencia,
podemos preguntatles: scuantos colores necesi-
tan?, ¢qué numeros tienen mayor persistencia?,
dqué patrones visuales aprecian cuando han aca-
bado de pintar las 90 celdas? No sélo estaran

1 2 3 4 5 6 7 8 9

2 4 6 8 | 10|12 | 14 16 | 18
3 6 9 |12 | 15|18 |21 |24 |27
4 8 |12 |16 | 20 24 | 28 | 32 | 36
5 |10|15|20]|125| 30| 35|40 | 45
6 |12 |18 |24 |130| 36|42 |48 | b4
7 |14 | 21|28 |35 | 42|49 | 56 | 63
8 | 16|24 )|132]|40| 48|56 |64 |72
9 | 18|27 | 36|45 |b4]| 63|72 81



practicando las tablas, sino que les estaremos in-
vitando a descubrir regularidades y a comunicar
sus conclusiones.

20
30
40
50
60
70
80
90

Figura 4

Tablas sobre una cuadricula |

Si en una cuadricula del 100 los alumnos pintan
los resultados de las diferentes tablas pueden
apreciar los patrones visuales que se van creando
(figura 5).

Podemos explotar este hecho para proponer
retos a los alumnos que los ayuden a interiorizar
el comportamiento de los resultados de las tablas.
Por ejemplo, si solo vemos un trocito de la cua-
dricula como el que apatece en la parte izquierda

de la figura 6 y sabemos que en la celda gris hay
un resultado de la tabla del 8, cen qué otras celdas
habra resultados de la misma tabla?

Figura 6. A la izquierda, la propuesta;
y a la derecha, la soluciéon

Se pueden encontrar mas preguntas relacio-
nadas con este tipo de patrones en la entrada
«Mas actividades relacionadas con la cuadticula
del 100»° del blog del Puntmat.

Tablas sobre una cuadricula Il

Propongamos a los alumnos un juego para dos
personas. Elegimos dos nimeros menores que
100 y pintamos las celdas en que aparecen en la
cuadricula del 100. Cada jugador por turnos debe
pintar la celda donde apatece el resultado de la
resta de dos nimeros que estan en celdas pintadas
con anterioridad. Pierde el jugador que no tenga

jugada posible.

Figura 5
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En la figura 7 podemos ver una partida. La
maestra habia pintado las celdas del 42 y del 66.
El primer jugador pint6 la celda del 24 (66 —42),
el segundo jugador pint6 la celda del 18 (42—
24). Volvi6 a jugar el primer jugador que, aunque
tenia otras opciones, eligié pintar el 6 (24 —18),
y asi sigui6 la partida hasta que después de pintar
las celdas de los nimeros 12, 30, 36, 48, 54 y 60
ya no quedaban celdas por pintat.

1 345‘78 9 10
11.13 14 15 16 17.19 20

21 23 .25 26 |27 |28 29.

3132 (33 34 [35 .37 38 39 40
4142 43 44 |45 46 47’49 50

51 553.55 56 57 58 59.

61 62 63 64 6566 67 68 69 70
71 72 73 74 75 76 (77 78 79 80
81 82 83 84 85 86 87 838 89 90
91 92 93 94 95 96 97 98 99 100

Figura 7. Captura de pantalla trabajando con el applet
<www.amblesideprimary.com/ambleweb/
mentalmaths/countersquare.html>

Mas alla de practicar unas cuantas restas tiene
especial interés discutir con los alumnos el re-
sultado final. Seguramente vean que todas las
celdas pintadas corresponden a resultados de la
tabla del 6. Pero no sera hasta después de analizar
el resultado de varias partidas que podrin ob-
servar que siempre el resultado final es que se
han pintado los primeros resultados de una tabla
a la que pertenecen los dos numeros iniciales.
LLos alumnos mayores que ya hayan tenido con-
tacto con la divisibilidad podran identificar que
se trata en todos los casos de la tabla del maximo
comun divisor de los numeros iniciales.

Tablas sobre otra cuadricula

Las tablas también dibujan interesantes patrones
sobre la cuadricula multiplicativa. Podemos invitar
a los alumnos a que los descubran, al mismo
tiempo que se familiarizan con los valores que alli
aparecen y que 1o son otra cosa que los resultados
de las tablas escritos en cada fila y columna.

En la figura 8 vemos el dibujo que queda
cuando pintamos las celdas que contienen resul-
tados de la tabla del 3. Si pedimos a los alumnos
que sobre una nueva cuadricula multiplicativa
pinten, por ejemplo, las celdas que contienen re-
sultados de la tabla del 5 podran descubrtir que el
dibujo resultante es el mismo. Y que lo mismo
sucede con las tablas del 2 o del 7, pero no con
la tabla del 4 o del 6. Los alumnos que ya hayan
tenido contacto con la divisibilidad podran iden-
tificar las tablas de los numeros primos como las
que dejan este mismo dibujo.

En la figura 9 vemos el dibujo que queda
cuando pintamos las celdas que contienen resul-
tados de la tabla del 6. Es el mismo dibujo que
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19 19 38 57 76 55 114 133 152 171 190 205 228 247 266 285 304 323 342 361 380

12 15 (18| 21 (24| 27 |30 33 |36 39 |42 45 |48 51 54 57 6O
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1
1 1
X 2
3 3
4 a4
5 5 10 15 20 25 30 35 40 45 50 55 60 65 70 75 80 8 90 95 100
6 6 12 18 24 30 36 42 48 54 60 66 72 78 84 S0 56 102 108 114 120
7 7 14 21 28 35 42 49 56 63 70 77 84 51 98 105 112 119 126 133 140
8 8 16 24 32 40 48 56 64 72 80 88 96 104 112 120 128 136 144 152 160
9 9 318 27 36 45 54 63 72 81 90 99 108 117 126 135 144 153 162 171 180
10 10 20 30 40 50 60 70 80 90 100 110 120 130 140 150 160 170 180 190 200

11 11 22 33 44 55 66 77 88 99 110 121 132 143 154 165 176 187 198 209 220

13 13 26 39 52 65 78 91 104 117 130 143 156 169 182 195 208 221 234 247 260
14 14 28 42 56 70 84 98 112 126 140 154 168 182 196 210 224 238 252 266 280

16 16 32 48 64 80 96 112 128 144 160 176 192 208 224 240 256 272 288 304 320
17 17 34 51 68 85 102 118 136 153 170 187 204 221 238 255 272 289 306 323 340
18 18 36 54 72 90 108 126 144 162 180 198 216 234 252 270 288 306 324 342 360
19 19 38 57 76 95 114 133 152 171 190 209 228 247 266 285 304 323 342 361 380

20 20 40 60 80 100 120 140 160 180 200 220 240 260 280 300 320 340 360 380 400

Figura 9



resulta de pintar los resultados de la tabla del 10,
del 15 y de cualquier tabla de un nimero que se
obtenga multiplicando dos nimeros primos dis-
tintos entre s{ (6 es 2X3, 10 es 2X5 y 15=3x%5).

En las figuras 10, 11 y 12 vemos otros dibujos
posibles. Son los casos de las tablas del 4, del 8 y
del 12, respectivamente.

Disefiar dados

En la figura 13 aparecen nueve tetraedros que
tienen distribuidos en sus caras valores de tal
manera que podemos disponerlos para que en
su cara frontal muestren los nueve primeros re-
sultados de cualquier tabla entre la del 1 y la del
9. Dichos tetraedros son la materializacién de
un applet llamado Carrera de Tablas®. Podemos
preguntar a los alumnos como habran hecho los
disefiadores del applet para colocar en las 36
caras que tienen nueve tetraedros los resultados
de las tablas desde 1x1 a 9x9. Siles damos siete
u ocho de estos dados, podemos proponetles
que disefien los dados que faltan. Esta actividad
también se puede proponer con dados ctbicos,
tal como explicamos en la entrada Tablas de mul-
tiplicar II° del blog del PuntMat.

Reflexion final

En esta entrega de EU@:s tienen la palabra nos he-
mos centrado en las tablas de multiplicar, un
contenido clave en las matematicas de primaria
que, tratado de una manera tradicional, lleva a

Figura 13
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200 220 240 260

Figura 10
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algunos alumnos a fracasar en su proceso de me-
morizacion. Pero que lleva a muchos mas alum-
nos a adquirir una imagen falsa de las matemati-
cas como una materia en la que se aprenden de
memoria hechos aritméticos arbitrarios.

En las paginas anteriores hemos reflexionado
sobre la manera en que podemos construir las
tablas con los alumnos y sobre la manera en que
les podemos sugerir que las memoricen. También
hemos presentado cinco ejemplos de actividades
que podemos proponerles para practicar las ta-
blas, pero quetriendo ir mas alli. En la primera

1 Using the Counting Stick to help children learn their tables:
<http://www.atm.org.uk/Interactive-Journal/
mt216i-ten-minute-tables-with-a-number-stick/69429>.

2 Which times tables do kids find the hardest?
<http://www.theguardian.com/news/datablog/
2013/may/31/times-tables-hardest-easiest-children>.

3 Mas actividades relacionadas con la cuadricula del 100:

de estas actividades, la practica de tablas es solo
una excusa. Ein las otras, el foco esta en que el
alumno descubra regularidades entre los resulta-
dos de las tablas que le sirvan para deducir, en el
futuro, unos resultados a partir de otros.

Referencias bibliograficas

VAN DEN HEUVEL-PANHUIZEN, M., (ed.) (2001), Chil-
dren learn mathematics, Utrecht: Freudenthal Insti-
tute, Utrecht University.

Davip BARBA URIACH
Universitat Autonoma de Barcelona

Ceciuia Cavo PEsce
Escola Sadako (Barcelona)

<tenenlapalabra@revistasuma.es>

<http://puntmat.blogspot.com.es/2014/05/
mes-activitats-relacionades-amb-la.html>.
4 Tables Race: <http://magicmathworks.org/oldsite/exhibits/
multiplication/index.html>.
5 Tablas de multiplicar II:
<http://puntmat.blogspot.com.es/
2013/09/taules-de-multiplicar-ii.html>.



