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Escribir sobre uno de los libros de Emma Castelnuovo es una tarea més dificil de lo que pudie-
ra parecer y esto es asi porque la sola mencién de su nombre despierta en mi, y tengo la segu-
ridad de que también en muchos de los lectores de esta revista, fuertes sentimientos. Quien ha
escuchado la voz de Emma en alguna ocasién, con un correctisimo espafiol cargado de sono-
ridades italianas, es seguro que no ha podido permanecer indiferente. Y escucharla afortuna-
damente para todos no ha sido una tarea dificil. Emma viene frecuentemente a nuestro pais y
ha recorrido casi todos los rincones en los que se ha hablado de ensefianza de las mateméti-
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cas y no sélo para hacerse escuchar, pronunciando conferencias
en ese fono tan personal que la caracteriza, sino también con-
fundiéndose entre la gente, preguntando humildemente desde el
piblico cuando intervenia cualquier profesor que se alzaba,
desde la tiza, a confar su experiencia, polemizando cuando no
estaba de acuerdo con las afirmaciones de més de un supuesto
pope de la profesion que, iluminado, abandonaba el suelo de la
realidad para esconderse en las nubes. Permitaseme por tanto
hacer una pequefia digresién que inevitablemente me obligaré a
recoger alguna vivencia personal, pero al hablar de Emma y de
sus trabajos de toda una vida sobre la ensefianza de las mate-
mdticas, las fronteras entre los émbitos profesional y personal
quedan siempre inevitablemente difuminadas.

Conoci a Emma Castelnuovo hace 19 afios en Lisboa. Se cele-
braba alli el XXXV Encuentro de la Comisién Internacional para el
estudio y la mejora de la ensefianza de las matemdticas (CIEAEM).
El movimiento que conduciria a la creacién de la Federacion
Espafiola de Profesores de Mateméticas acababa de empezar y
sélo existian fres sociedades: la canaria Isaac Newton, la anda-
luza Thales y la aragonesa Ciruelo. Viajar era una forma de
enterarnos de lo que fuera se cocia, de conocer a personas
como Hans Freudenthal o Guy Brousseau, Paolo Boero, o la
misma Emma. Recuerdo perfectamente la viva impresién que me
causb una fortisima discusién piblica entre Brousseau y ella, que
mostraban dos posturas, dos concepciones de la educacién
matemdtica, no diré que contrapuestas, pero al menos dibujadas
en distinta clase de pizarra y con distinta tiza. Una era una con-
cepcién teorizante y, digamos, estructural; la ofra, y claramente
se verd que no soy neufral, viva, pragmdtica, cercana. Ambos
derrochaban dosis de entusiasmo, de vitalidad, de conviccién.
Se veia que cada uno crefa vehementemente en lo que decia y
lo demostraban sus gestos, sus voces que se alzaban y a veces
hasta gritaban sin disimulo. Esa discusién, de la que un grupo de
espafioles fuimos testigos, influyd largamente en mi a lo largo de
los afios.

Me fijo al releer lo escrito hasta aqui en que la palabra fiza ha
aparecido dos veces, es natural. Emma ha sido siempre una pro-
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fesora de tiza, en el sentido més real del tér-
mino, impartiendo clases en la llamada
Scuola Media Italina, que corresponde con
las edades de 11 a 13 afios y en ese senti-
do siempre ha estado ligada a la clase direc-
ta, al trabajo con sus alumnos, entre sus

alumnos.

Pero Emma es mucho més que una profesora
de tiza y esto por dos motivos. Primero, por-
que su labor se ha extendido mucho mas allg
del aula, con un compromiso permanente
con los alumnos en primer lugar, con la ense-
fianza de las mateméticas en segundo y con
los docentes de matemdticas, trasmitiendo
sus ideas en multitud de foros, recorriendo
medio mundo para defenderlas, desde
Latinoamérica hasta Niger, convenciéndonos
a los que la hemos escuchado de que sélo
con experiencias basadas en la realidad
concrefa y literalmente tangible se constru-
yen ideas mateméticas 0files y duraderas y
que, ademds, esta afirmacién es cierta a
cualquier edad y a cualquier nivel de ense-
fianza. Emma Castelnuovo es més que una
profesora de tiza también porque Emma es
la profesora de lo tangible, de la visualiza-
cién, de la geometria intuitiva, de las cazue-
las y de las sombras, de las hormigas, del
hilo atado entre los dedos con el que poder
pensar sobre el area de rectangulos isoperi-
métricos. Cuantas miradas de superioridad,
de los que piensan que tocar las matemati-
cas no sirve para nada, habré tenido que
soporfar en su ya larga vida, de aquellos
que piensan que ensefiar matemdticas es
ensefiar a simplificar castillos de naipes de
expresiones algebraicas. A muchos de ellos,
sin embargo, tras escucharla, se les empeza-
ron a romper muchos de sus esquemas. Y es
que Emma convence y escucharla es siempre
un placer. Leer sus libros también.

Comentaremos hoy un libro histérico
Didattica della Matemdtica, aparecido en
La Nuova ltalia Editrice en diciembre de
1963, hace casi 40 afios. En espafiol fue
publicado en 1970 bajo el titulo de Diddc-
tica de la Matemética Moderna, afiadiendo
el adjetivo moderna quizés por estar de
moda la expresién de Matemética Moder-
na en esos momentos, en los que en Espafia
lo Ley General de Educacién acababa de
ser aprobada. La edicién corrié a cargo de
la editorial Trillas, en México, que lo sigue




\
S~

O\

\\\-—/\

reimprimiendo con cierta asiduidad: en
1997, un cuarto de siglo después de su
aparicién, el libro iba por la fercera reim-
presion de la segunda edicién en espafiol.
Es por tanto un libro muy difundido y muy
leido y, sin duda, seria recomendable que
los que nunca se han acercado a él apro-
vecharan la ocasién para leerlo, en estos
momentos de cambio en los que adn se
puede encontrar con relativa facilidad.
Qué mejor en momentos de crisis que acu-
dir al consejo de los clésicos y este libro de
Emma Castelnuovo es sin duda un clasico
de la didéctica de la matemética.

La infencién del libro viene recogida en la
infroduccién que la autora titula «Por qué un
libro de didactica de la matemética». Sus
planteamientos parten de dos hechos:

a) La clase de mateméticas resulta en gene-
ral aburrida, pesada y a menudo dificil.
Ciertos conceptos no son adquiridos, aun
cuando el profesor se afane en repetirlos y
busque aclararlos con explicaciones abun-
dantes. El sentido de algunas propiedades
no se entiende de inmediato. Es nofable
«la incomprensién por la matemdatica» lo
que ha llevado, incluso a grandes mate-
méticos, a escribir al respecto arficulos y
libros. También es peculiar el miedo a la
matemdtica, que los psicoanalistas continian
buscando en el ser humano.

b) Los jovenes que actualmente salen de
nuestras escuelas secundarias tienen la
idea de que las matemdticas consisten, por
una parte, en un puro mecanismo, y por
ofra, que se trata de una construccién per-
fecta y completamente terminada, ignoran-
do si se puede o no hacer algin descubri-
miento nuevo en esta disciplina.

Luego mds adelante afiade:

Si reflexionamos sobre la importancia que
tiene hoy una cultura matemdtica, enten-
diéndola como el hébito mental matemati-
co més que como una suma de conoci-
mientos, nos daremos cuenta de la respon-
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sabilidad que tienen los redactores de programas, los profesores
de matemdticas, la escuela toda. {...)

En estas paginas de didéctica no nos proponemos dictar reglas
para mejor ensefiar ni queremos proporcionar al profesor una
férmula mégica para facilitar la comprensién de las matematicas
por parte del alumno, sino examinar las dificultades en la frans-
mision de conceptos matemdticos por parte del profesor y las
que surgen en la mente del alumno en el momento de aprender.

El libro se desarrolla en cuatro capitulos, ademés de la ya cita-
da Introduccién. En el primero de ellos titulado «De la didéctica
general a la didéctica particulars recorre un ifinerario que par-
tiendo de Jan Amos Komenski, Comenius, {1592-1670) en el
siglo XVII, pasa por Johann Heinrich Pestalozzi (1746-1827), a
los que sitia en las bases de la escuela activa, El recorrido llega
después a Ovide Decroly (1871-1932) y Maria Montessori
(1870-1952), que ponen las bases de la diddctica como ciencia,
para terminar en Jean Piaget (1896-1980) como padre de la psi-
cologia del aprendizaje. Sienta en este capitulo, por tanto, los
fundamentos de la didactica de la matemética y de su propig,
digamos, ideologia como didacta de las matemdticas, la base
de sus ideas, en un paseo claro por la historia de la didéctica
general, para acercarse poco a poco a la didactica de la mate-
mdtica misma.

El capitulo 2 se titula «Qué matemdticas debemos ensefiar». Casi
todo lo que en &l se puede leer es de rabiosa actualidad, pero
como decir esto puede sonar a tépico, permitaseme citar sélo
unos parrafos relevantes en estos momentos de cambio de curricu-
los, téngase ademds en cuenta que fue escrito en 1963:

Nos preguntamos: 3Tiene importancia hoy dia, dada la enorme
difusién de las méquinas calculadoras, ejercitar a los nifios que
apenas cursan la escuela elemental, haciéndolos ejecutar largas
operaciones con nimeros enteros y decimales cuando estas ope-
raciones pueden efectuarse en pocos segundos con una méqui-
na que estd al servicio del mas pequefio negocio o de la mas
modesta oficina?

Y, zno seria mejor dedicar un poco de tiempo al célculo mental
y habituar a los muchachos a juzgar «a ojo» el valor del resul-
tado, lo cual es importantisimo aun con el uso de calculadoras?
2Es justo dar fanfo relieve a la solucién de complicadas expre-
siones numéricas, en particular fraccionarias, cuando tales solu-
ciones se reducen a un fecnicismo mecénico, a un juego de aje-
drez, que priva al nimero de su significado?

sQué valor formativo puede tener saber aplicar la regla de
extraccién de raices cuadradas o la que sirve para encontrar la
fraccién generatriz de un ndmero periddico, cuando no es posi-
ble justificar ante los alumnos el porqué de esta regla, que apa-
rece entonces como «caida del cielo»? Y cuando, en la técni-
ca o en la ciencia aparece la necesidad de pasar de un nimero
veridico a una fraccién generatriz? (...) {Como se puede mien-
tras esconder a los ojos del alumno, el desorden vivo y comple-
jo del concepto de funcién! (...) zAcaso no caemos en la cuenta
de que la gran mayoria de nuestros alumnos no continuard con
estudios universitarios, pero si llegaré a ser carpintero, sastre o
mecdnico, y tendrd graves dificultades en el desempefio de su
trabajo?

El capitulo 3 se titula «3De qué manera ensefiar matemdticasé».
Este titulo podria parecer a algunos pretencioso. Naturalmente




en unas pocas péginas, estén escritas por quién lo estén, es
imposible dar la receta magica que nos permita responder a la
pregunta enunciada en el fitulo. Pero a la vez es dificil dar tan-
tas ideas y hacer tantas reflexiones interesantes sobre cémo ense-
fiar matemdticas como las que Emma Castelnuovo presenta en
esftas pocas pdginas. Y es que este capitulo es eso, una mezcla
convenientemente aderezada, a veces con unas gotas de ironia
y otras de humor, de ideas précticas y de reflexiones en voz alta
de quien no se ha conformado con tratar de ensefiar bien las
matemdéticas y ha empleado también el tiempo en reflexionar
sobre su propia experiencia; sobre cémo y cuando se produce el
aprendizaje. Para ello parte como premisa de un planteamiento:
ubicar al lector dentro de la clase, escuchar a los alumnos y sus
reflexiones, deducir sobre lo que observa y construir asf la cien-
cia, no la matemdtica sino la ciencia de la didactica de las mate-
méticas. De los errores al plantear a los alumnos la definicién
como forma de llegar al concepto en vez de partir de lo que el
alumno ya sabe sobre el concepto que se trata de estudiar,
pasando por el transito de lo concreto a lo abstracto, el capitulo
se dirige hacia la ensefianza de la geometria, el gran tema, la
geometria intuitiva, el uso de materiales didécticos, otro de los
femas constantes en la obra de Emma Castelnuovo.

En el cuarto capitulo, fitulado «la Clase como laboratorio de
didactica de las mateméticas», retorna la idea planteada como
premisa del capitulo anterior: la clase es el mejor lugar para
aprender diddctica de las matematicas. Pero para ello se debe
observar lo que ocurre, interactuar con los alumnos y aprender
de lo que alli sucede. Nuevamente las paginas estan llenas de
ideas; de ideas propias y de ideas de sus alumnos, de ideas que
por fundamentadas y meditadas son atemporales:
Nos encontramos, a veces, en clase con algin alumno un tanto
excepcional, de los que suelen definirse como «sobredotadoss.
Estos alumnos sitian al profesor anfe un problema atin més difi-
cil que fos nifios con una inteligencia inferior a la normal. Es un
problema de carécter psicolégico: a menudo esfos nifios no
soportan el ritmo lenfo de la clase diaria y tienen la sensacién de
estar perdiendo el tiempo. Por ofra parte, estamas convencidos
de que la vida en comin con sus compafieros menos dotados
infelectualmente, pero frecuentemente mas sociables, contribuye
a su madurez desde un punto de vista moral. Seria una idea
absolutamente absurda, por tanto, formar con ellos un grupo
aparte, alejéndolos del resto. Pensamos que pueden ser muy G-
les en «la clase de todos» {...)

El capitulo y el libro concluyen con las siguientes palabras:

Si todavia hoy alguien pusiese en duda el valor y el significado
de las matemdticas, bastaria responderle con las palabras de
Gaetano Scorza: «las matemdticas son bellas y esto basta.
Serd mucho ~afiade- si hacemos sentir a todos esa belleza.

Invito a toda aquella persona que se dedique a la ensefianza de
las mateméticas y atn no lo haya hecho, a leer esfe libro que es
fécil encontrar en las librerias especializadas. En cuanto comien-
ce la lectura se sentird ante un cldsico. De su lectura sin duda
aprenderd muchas cosas, que es la eterna tarea de los que nos
dedicamos a la ensefianza.

Para terminar y para resumir las ideas vertidas en este libro, de

las que tanto se puede aprender, citaré unas

palabras de la propia Emma Castelnuovo en
la conferencia que con ocasién del centena-
rio del nacimiento de Pedro Puig Adam pro-
nuncié en Madrid en mayo de 2000:
Tanto la matemdtica euclidea como la
matemdtica de los conjuntos se presentan
como teorfas perfectamente estructuradas
desde el punto de vista légico. Pero no es
una redaccidn perfecta lo que contribuye o
estimular el interés de los alumnos, que no
estén en condiciones de apreciar el valor
de una sistematizacién rigidamente légica.
Para despertar su interés, para lograr que
los alumnos participen, para que la ense-
fianza sea viva, no es el estadio final lo
que debe ser destacado, sino las vias de la
investigacién, el camino de las ideas.

(]

Y finalmente —y este hecho no debe ser
olvidado-, una construccién de la matema-
tica que parta de lo concreto y de la reali-
dad, hace destacar claramente las cuali-
dades como la fantasfa, la intuicién, la
voluntad de los chicos inmigrantes que
cada dia en nimero mayor, afortunada-
mente, llegarén a nuestros paises.

Francisco Martin Casalderrey
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El autor presenta un libro muy
claro y conciso sobre la pro-
blemdtica del trabajo en el
avla con los nimeros enteros.
Va enumerando en un lenguaje asequible y
cdémodo de leer lo que el profesorado se
plantea dentro del aula y da una serie de
pautas y actividades muy bien graduadas
para intentar solucionar, de la mejor mane-
ra posible, todas las dudas y situaciones que
el alumnado va planteando.

Manuel Alcalé presenta un plan para aco-
meter el tema de los nimeros enteros desde
sus experiencias en el aula, lo que hace que
sea muy Gtil. Va desgranando, poco a poco,
el proceso de aprendizaje de este tema,



